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Drodzy Maturzyscil

Przed Wami egzamin dojrzatosci z matematyki. Aby utatwi¢ Wam nauke, przygotowalismy
dla Was pomoc w formie wygodnych i przejrzystych tablic. Zawierajg one wszystkie istotne
zagadnienia maturalne z matematyki w pigutce, dzieki czemu bedziecie mogli w szybki

i prosty sposob przypomniec i utrwali¢ sobie najwazniejsze informacje.

Zalezato nam na tym, aby nauka z naszej ksigzki byta nie tylko pozyteczna, ale takze
przyjemna - zadbalismy zaréwno o dobor tematow, jak i nowoczesny uktad graficzny

zilustracjami.

Wierzymy, ze , Tablice maturzysty” z serii OldSchool przydadza sie Wam na kazdym etapie

nauki, a takze ze bedg dla Was skuteczng pomoca do powtdrki przed egzaminem.

Z 7yczeniami powodzenia

autorzy i redaktorzy Lingo
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Graniastostupy

podstawa v krawedz
i podstawy
krawedz : sciana
boczna i |9 boczna

/

/\ \

wierzchotek K przekatna
GRANIASTOSLUPY
ELEMENT WLEASNOSC
dwie podstawy przystajace wielokaty lezace w ptaszczyznach réwnolegtych
Sciany boczne réwnolegtoboki
krawedzie boczne kazda krawedz boczna graniastostupa prostego jest jego

wysokoscig

przekatna odcinek, ktéry taczy dwa wierzchotki graniastostupa,
graniastostupa a nie zawiera sie w zadnej z jego scian

PODZIAL GRANIASTOSLUPOW W ZALEZNOSCI OD KRAWEDZI BOCZNYCH

GRANIASTOSLUP PROSTY GRANIASTOSLUP POCHYLY
krawedzie boczne sg prostopadte krawedzie boczne nie s3 prostopadte
do podstawy do podstawy

Kup ksiazk
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PODZIAL GRANIASTOSLUPOW W ZALEZNOSCI OD PODSTAWY

GRANIASTOSLUP GRANIASTOSLUP GRANIASTOSLUP
TROJKATNY CZWOROKATNY SZESCIOKATNY
Nl

@ CGraniastostup, ktorego podstawa jest wielokgtem foremnym, nazywamy
graniastostupem prawidtowym.

SZCZEGOLNE GRANIASTOSLUPY CZWOROKATNE

RODZA) WARUNEK
prostopadtoscian wszystkie sciany sg prostokgtami
szeScian wszystkie sciany sg kwadratami

€ W graniastostupie mozemy wskazac katy zawarte pomiedzy prosta i ptaszczyzng
oraz miedzy dwiema prostymi.

KATY W GRANIASTOSLUPACH

OZNACZENIE OPIS RYSUNEK
o kat miedzy przekatna sciany bocznej
a krawedzig boczna
B kat miedzy przekatnymi sasiednich
$cian bocznych
4 kat nachylenia przekatnej
graniastostupa do ptaszczyzny
podstawy
.
é kat nachylenia przekatnej sciany S

bocznej do krawedzi podstawy

Kup ksiazk
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@ Przekroj graniastostupa jest czescig wspdlng graniastostupa i ptaszczyzny.

przekrdj ptaszczyzna przekrdj
zawierajaca przekatna ptaszczyzng
prostopadtoscianu przechodzacg przez
dwie krawedzie nie
nalezace do jednej
Sciany
przekrdj ptaszczyzna : przekrdj
przecinajacg wszystkie : ptaszczyzna
krawedzie boczne przechodzaca
prostopadtoscianu : przez przekatna
: jednej podstawy
i wierzchotek
drugiej podstawy
pole powierzchni suma pdl powierzchni P, =2P,+ P,
catkowitej wszystkich scian bocznych
i dwéch podstaw P, - pole podstawy
P, - pole scian bocznych
objetos¢ iloczyn pola podstawy V=P, -H
i dtugosci wysokosci
P, - pole podstawy
H - dtugos¢ wysokosci
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Ostrostupy

wierzchotek
ostrostupa
wysokos§é
§ciany bocznej
Sciana wysokosé
boczna ostrostupa
podstawa
OSTROSLUPY
ELEMENT WEASNOSC
podstawa dowolny wielokat
Sciany boczne trojkaty o wspolnym wierzchotku; ich liczba zalezy od rodzaju

wielokata w podstawie

wysokosc¢ ostrostupa | odcinek taczacy wierzchotek z ptaszczyzng podstawy
i prostopadty do niej

PODZIAL OSTROSLUPOW W ZALEZNOSCI OD PODSTAWY

OSTROSLUP TROJKATNY OSTROSLUP OSTROSLUP
CZWOROKATNY SZESCIOKATNY

@ Ostrostup, ktérego podstawa jest wielokatem foremnym, nazywamy ostrostupem
prawidtowym.

SZCZEGOLNE OSTROSLUPY TROJKATNE

RODZA| WARUNEK
czworoscian ostrostup trojkatny
czworoscian foremny wszystkie krawedzie majg jednakowe dtugosci

Kup ksiazk
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@ W ostrostupie mozemy wskazac katy zawarte miedzy prosta i ptaszczyzna oraz
miedzy dwiema prostymi.

KATY W OSTROSLUPACH

o kat miedzy krawedzig podstawy
i krawedzig boczng
B kat miedzy krawedzig boczng

i wysokoscig ostrostupa

4 kat miedzy sasiednimi krawedziami
bocznymi ostrostupa

@ Przekroj ostrostupa jest czescig wspolng ostrostupa i ptaszczyzny.

PRZEKROJE OSTROSLUPOW PLASZCZYZNA

przekrdj ptaszczyzna przekrdj ptaszczyzna przekrdj ptaszczyzna
przechodzaca przez przechodzaca przez przecinajacg wszystkie
wysokosc Sciany bocznej krawedz boczng i wysokos¢ | krawedzie boczne

i wysokos¢ ostrostupa ostrostupa ostrostupa

POLE | OBJETOSC OSTROSLUPA

pole powierzchni | suma pdl wszystkich écian P, =P, +P,
catkowitej bocznych i podstawy
P, - pole podstawy

P, - pole powierzchni bocznej

objetos¢ trzecia czes¢ iloczynu pola v=21. P, -H
podstawy i dtugosci wysokosci 3
ostrostupa P, - pole podstawy

H - dtugos¢ wysokosci
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& Walec jest brytg powstata przez obrot prostokata wokét prostej zawierajacej jeden
z bokdw prostokata (os walca).

R

wysokosé \_5<
\

powierzchni}
boczna

podstawy

WALEC
ELEMENT WELASNOSC

podstawy dwa przystajace i rownolegte kota

wysokosc¢ kazdy odcinek f3czacy podstawy walca i prostopadty do podstaw

@ Przekroj walca jest czescig wspolng walca i ptaszczyzny.
PRZEKROJE WALCOW PLASZCZYZNA
PRZEKRO) 0SIOWY WALCA PRZEKRO) POPRZECZNY WALCA

przekrdj ptaszczyzna przechodzacg przez os | przekrdj ptaszczyzng réwnolegta
obrotu do podstawy

N Y
S 7
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POLE | OBJETOSC WALCA
MIARA OPIS SLOWNY W2zOR
pole powierzchni | suma pol jego podstaw i P,=2mr?+ 2rH

pola powierzchni bocznej
r - dtugos¢ promienia podstawy
H - dtugos¢ wysokosci

objetos¢ iloczyn pola podstawy V=omr?H
i wysokosci walca
r - dtugos¢ promienia podstawy
H - dtugos¢ wysokosci

@ Stozekjest bryta powstatg przez obrét trojkata prostokatnego wokdt prostej
zawierajgcej przyprostokatna tego trojkata (o$ stozka).

wysoko$é wierzchotek

podstawa tworzgca

STOZEK

ELEMENT WLEASNOSC

podstawa koto

tworzaca stozka | kazdy odcinek faczacy wierzchotek z punktem na brzegu podstawy

wysokos¢ odcinek f3czacy wierzchotek ze Srodkiem podstawy

Kup ksiazk
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@ Przekroj stozka jest czes¢ wspolng stozka i ptaszczyzny.

PRZEKROJE STOZKA PLASZCZYZNA
PRZEKRO) OSIOWY STOZKA PRZEKRO] POPRZECZNY STOZKA

przekrdj ptaszczyzna przechodzacg przez os | przekrdj ptaszczyzng réwnolegta
obrotu do podstawy

& W stozku mozemy wskazac katy zawarte miedzy odcinkami oraz kat miedzy
odcinkiem i ptaszczyzna.

KATY W STOZKACH
OZNACZENIE  OPIS RYSUNEK
o kat nachylenia tworzacej do
ptaszczyzny podstawy

kat miedzy wysokoscig i tworzacg

Y kat rozwarcia
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POLE | OBJETOSC STOZKA
MIARA OPIS SLOWNY WZzZOR
pole powierzchni | pole podstawy plus pole P, = 7r® + nrl

powierzchni bocznej
r - dtugos¢ promienia podstawy
[ - dtugosc tworzacej

objetos¢ trzecia czes¢ iloczynu pola Velme. g
podstawy plus dtugos¢ wysokosci 3
stozka r - dtugos¢ promienia podstawy

H - dtugosc wysokosci

@ Kulajest bryta powstata przez obrot kota wokot srednicy.

promien
kuli

b

Srodek
kuli

KULA
ELEMENT WEASNOSE

promien kazdy odcinek aczacy srodek kuli z jej powierzchnia
sfera powierzchnia kuli

Kup ksiazk
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@ Przekrojem kuli nazywamy czes¢ wspolng ptaszczyzny i kuli.

PRZEKROJE KULI PLASZCZYZNA

przekroj kuli ptaszczyzna przekroj kuli, do ktérego nalezy srodek kuli,
to koto wielkie

POLE | OBJETOSC KULI
MIARA OPIS SLOWNY W2zOR
pole powierzchni | czterokrotnoé¢ pola powierzchni | P = 47r?

jej kota wielkiego
r - dtugos¢ promienia kuli

objetos¢ cztery trzecie iloczynu liczby 7t V=l
i szescianu dtugosci promienia 3
kuli

r - dtugos¢ promienia kuli

Kup ksiazk
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ZAPAMIETA)

Graniastostup to wieloscian, ktdrego dwie sciany (podstawy) s3 przystajacymi
wielokatami lezacymi w ptaszczyznach réwnolegtych, a pozostate sciany ($ciany boczne)
sg rownolegtobokami.

Jesli krawedzie boczne graniastostupa sg prostopadte do podstawy, to graniastostup
nazywamy prostym, w przeciwnym wypadku graniastostup nazywamy pochytym.

Graniastostup, ktérego podstawa jest wielokgtem foremnym, nazywamy
graniastostupem prawidtowym.

Nazwa graniastostupa zalezy od tego, jaki wielokat znajduje sie w jego podstawie.

Pole powierzchni catkowitej graniastostupa wyraza sie wzorem P, = 2P, + Py,
gdzie P, oznacza pole podstawy graniastostupa, a P, - pole scian bocznych.

Objetos¢ graniastostupa opisuje wzér V = P, - H, gdzie P, oznacza pole podstawy
graniastostupa, a H - dtugos¢ wysokosci.

Ostrostup jest wieloscianem, ktorego jedna $ciana, zwana podstawa ostrostupa, jest
dowolnym wielokatem. Sciany boczne ostrostupa s3 tréjkatami o wspolnym wierzchotku.

Liczba $cian bocznych ostrostupa zalezy od tego, jaki wielokat znajduje sie w podstawie.

Nazwa ostrostupa zalezy od tego, jaki wielokat znajduje sie w jego podstawie.

Ostrostup, ktorego podstawa jest wielokgtem foremnym, nazywamy ostrostupem
prawidfowym.

Ostrostup trojkatny nazywa sie tez czworoscianem. Czworoscian, ktérego wszystkie
krawedzie maja jednakowe dtugosci, to czworoscian foremny.

Pole powierzchni catkowitej ostrostupa wyraza sie wzorem P, = P, + Py,
gdzie P, oznacza pole podstawy ostrostupa, a P, - pole $cian bocznych.

Objetosc ostrostupa opisuje wzor V = % - P, - H, gdzie P, oznacza pole podstawy
ostrostupa, a H - dtugos¢ wysokosci.

Walec jest bryta powstata przez obrdt prostokata wokot prostej zawierajacej jeden
z bokéw prostokata (os walca).

Podstawami walca sg dwa przystajace i rdwnolegte kota. Kazdy odcinek t3czacy podstawy
walca i prostopadty do podstaw nazywamy wysokoscig walca.

Pole powierzchni catkowitej walca wyraza sie wzorem P, = 27tr% + 27trH,
gdzie r oznacza dtugos¢ promienia podstawy, a H - dtugos¢ wysokosci.
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ZAPAMIETA)

Objetosc¢ walca opisuje wzoér V = str? - H, gdzie r oznacza dtugosc¢ promienia podstawy,
a H - dtugosc wysokosci.

Stozek jest bryta powstatg przez obrdt trojkata prostokatnego wokot prostej zawierajacej
przyprostokatna tego trojkata (s stozka).

Podstawg stozka jest koto. Kazdy odcinek taczacy wierzchotek z punktem na brzequ
podstawy nazywa sie tworzaca stozka, zas odcinek taczacy wierzchotek ze srodkiem
podstawy wysokoscig stozka.

Pole powierzchni catkowitej stozka wyraza sie wzorem P, = 7tr? + 7tr,
gdzie r oznacza dtugos¢ promienia podstawy, a [ - dtugos¢ tworzacej.

Objetosc stozka opisuje wzdr V = %mz - H, gdzie r oznacza dtugos¢ promienia
podstawy, a H - dtugos¢ wysokosci.

Kula jest brytg powstata przez obrot kota wokot srednicy.

Kazdy odcinek taczacy srodek kuli z jej powierzchnig nazywamy promieniem kuli.

Pole powierzchni catkowitej kuli wyraza sie wzorem P = 4 7tr2, gdzie r oznacza dtugosc
promienia kuli.

Objetos¢ kuli opisuje wzér V = %mﬁ, gdzie r oznacza dtugos¢ promienia kuli.

S

et iy

\

EL~~
3
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Rozwigzywanie zadan krok po kroku

tres¢ zadania

Kat miedzy przekatna graniastostupa prostego szesciokatnego a jego
krawedzig boczng ma miare 53°. Oblicz miare kata nachylenia tej
przekatnej do ptaszczyzny podstawy.

obliczenia

Wykonujemy rysunek pomocniczy.

Przekatna graniastostupa prostego tworzy z krawedzig boczna
i przekatng podstawy trojkat prostokatny. Zatem o + 53° = 90°,
czyli . = 37°.

odpowiedz

Miara kata nachylenia przekatnej do ptaszczyzny podstawy wynosi
37°.

Kup ksiazk
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tres¢ zadania

Ostrostup prawidtowy czworokatny ma krawedz podstawy dtugosci
4 iwysokos¢ dtugosci 5\/5 . Oblicz pole przekroju zawierajacego
wysokosci sasiednich scian bocznych.

obliczenia Wykonujemy rysunek pomocniczy.
Obliczamy pole przekroju.
P = l-a1 -h
prz 2 p
a, = %-4\5 =22
2 2
h, = |(5v2) +(\2)" 52 - 2413
B =%-2\E-2 13 = 2126
odpowiedz

Pole przekroju wynosi 2426 .
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tres¢ zadania Przekroj osiowy walca jest prostokatem, w ktorym przekatna
o dtugosci 8\/5 tworzy z podstawa walca kat o mierze 60°.
Oblicz pole powierzchni catkowitej i objetosc tej bryty.

obliczenia Wykonujemy rysunek pomocniczy:

Obliczamy dtugosc¢ wysokosci.
E =8in60°

d

H 3
83 2

H=12
Obliczamy dtugos¢ promienia podstawy.

2_r = c0s60°
d

2r 1

% 2 r=2\/§

Obliczamy pole powierzchni catkowitej i objetosc.
P = 27r® + 27rH

2
P =27-(23) +27-2V3 12 = 24x(1+2/3)
V=rr*H
2
V=7r-(2\/§) 12=1447

odpowiedz Pole powierzchni wynosi 247r(1 + 2\/5) a objgtos¢ 144
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tres¢ zadania Przekroj osiowy stozka jest tréjkatem réwnobocznym o polu rownym
27\/§ cm?. Oblicz objetosc i pole powierzchni bocznej tej bryty.

obliczenia Wykonujemy rysunek pomocniczy:

Obliczamy dtugos¢ tworzacej i dtugos¢ promienia podstawy:
I8
prz 4
2
273 = ! f
1= 643 (cm)
[=2r
r= 3\/5 (cm)
Obliczamy dtugos¢ wysokosci stozka:
’=r*+H*
2 2
o5 (o o
H =9 (cm)
Obliczamy objetosc¢ i pole powierzchni bocznej:
V= 17zr2 -H
3

14 =§7r-(3\/§)2 .9 =817 (cm?)
P, =rrl
P, = 7-3V3-6v3 =547 (cm?)

odpowiedz Objetosc stozka wynosi 817t cm?®, a pole powierzchni bocznej
54 7t cm?.
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tres¢ zadania

Wyznacz, jaka catkowitg liczba centymetréw powinna by¢
w przyblizeniu wyrazona dtugos¢ promienia naczynia majacego ksztatt
potkuli, aby naczynie mogto pomiesci¢ dwa litry wody.

obliczenia 2 litry = 2 dm? = 2000 cm?
vl e 2
2 3 \/,
10¥/3
Z7rr3 =2000 r=
3 Un
r =~ 9,85 (cm)
odpowiedz Dtugos¢ promienia potkuli powinna wynosi¢ 10 cm.
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